Niech fy, fi: S9 — R™ beda immersjami klasy C?.

Moéwimy, ze fo 1 f1 sa regularnie homotopijne jezeli istnieje gtadka
homotopia immersji f;, ¢t € [0, 1].

Dla fy, fi mozna wprowadzi¢ niezmiennik Q(fo, f1) € m,(Viq), gdzie
Vi,q jest rozmaitoscig Stiefela g-wektoréw liniowo niezaleznych w R™.

Twierdzenie (S.Smale, 1957)
Jezeli ¢ = 2 to fo i f1 sq reqularnie homotopijne wtedy i tylko wtedy
gdy Qfo, f1) = 0.

Poniewaz ma(V32) = 0, kazde dwie immersje S? — R? sa regular-
nie homotopije; w szczegdlnodci inkluzja S? — R? jest homotopijna
z odwzorowaniem antypodycznym S? > x — —z € R®. Konstrukcje

regularnych homotopii miedzy tymi immersjami zostaty podane przez
A.Shapiro, A.Philipsa, B.Morina i W.Thurstona.



